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珍注 「毎回これだけ調べるのですかJと いう声を聞きますが,そんなことあ りません 精度の高いグラ

フを書 くためにはこれだけのことをしなければならない,と いうだけです ザックリとしたグラフでよいなら
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ヤッカイなことに定義域は問題文に書かれていないことが多く,関数を見て自分で判断する必要があり

ます 具体的には,(分母)キ 0,(ル ートの中)≧ 0,(真数)>0な どの条件から求めます
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グラフの書き方をまとめておこう υ=/(″ )の グラフを書くときはだいたい次の流れに従います

Pointく (υ =/(χ)の グラフの書き方

まずは定義域を確認する

グラフの対称性を確認する

正確に微分する

υ
′の符号変化を調べてグラフの増減,極値を確認する     を知 IL,tな 8と

υ
″の符号変化を調べてグラフ凹凸,変曲点を確認する    いう1ヽ 3大役 や琢 あ ・ヽヽ
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のグラフの様子を調べる     、
,17孝オCフトコ。テン?

Step ①

Step()

Step ③

Step ④

Step ⑤

Step()

Step ⑦

た桑城ぼ
と,マ t ttt'や Z｀

Step ②  グラフの対称性を確認する.

意外 と見落 としがちなのがグラフの対称性 例えばグラフが υ軸対称であることが事前に分かっていれ

ば,″ ≧0の範囲だけを考えて,″ ≦0の部分は″≧0の部分をペタンと写せば良いので労力が半減します

珍注 この対称性 (偶関数と奇関数)については,運分計算の際にもキョーレツに重要になってきます

【例】 /(″)=〆
2+1は

,/(一″)=ι (~の2+1=〆2+1=/(″
)なのでυ軸対称

/(″)==フ者巧
は/(一″)==(_″)2+3=~流 =~/(″ )なので原点対称

υ
2=″2(4-″2)は ″の代わ りに 一″,υ の代わ りに 一υを代入しても式は不変なので

,

″軸にも,υ 軸にも対称

Step ③  正確に微分する.

微分の基本公式は完壁に憶えていますか.ま だまだ微分の計算に不安の残る人が多いです.微分で間違っ

てしまうと何もかもがパーになるので,と にかく落ち着いて正確に微分 してください

ほとんど関数で合成関数の微分法を用いると思います 「大きく見てザックリ微分し,中身の微分をくっ
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―)Pointく (υ =/(″)の グラフの対称性)

/(―α)=/(■ )の とき (″ の代わりに一″を代入しても式の形が変わらないとき),

一  グラフはυ軸鰤  (偶関数)

√(―″)=―/(″)の とき(″ の代わりに一″を代入すると符号が変わるだけ),

一→ グラフ|ま原点対称 (奇関数)

しにかく正確に仕女ぅす流と!|
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つける」という基本精神を忘れないように
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Step ④  グ の符号変化を調べてグラフの増減,極値を確認する.

グラフを書くにあたっての最重要チェック項目 υ
′の式の中で符号変化に影響のある部分だけを取り出

して考えます 簡単には符号変化が分からない場合もあるので,具体例を通してコツをつかもう.

Pointく (υ =/(″ )の グラフの増減

/′ (″)>0の とき, グラフは増加する

/′ (″)=0の とき,グラフは「山頂」ογ

υ
″の符号変化を調べてグラフ凹凸,変曲点を確認する.

より精度の高いグラフを書 くためには,グラフの凹凸の確認は欠かせません

υ
′
とυ

″
の符号を合わせて考えることで,グラフ

の増減の様子をより詳 しく知ることができます

υ
′の符号 十 十

υ
″

の符号 十 +

υの増減の様子 ノ ′ ヽ ヽ
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Step ⑥  定義域の端点,特異点などでのグラフの様子を調べる.

特異点とは,絶対値を含むグラフでよくあるツンツンに尖がった点のことです

【例】 定義域がすべての実数の場合,ュ馳 /(″)や メ
i彗 /(″)を調べる

定義域が″>0の場合,J島 /(″ )を 調べる

定義域が″キ αの場合,.里
界0/(″

)や
″基βO/(″

)を調べる

一→ いずれの場合も,具体的な関数でその都度考えるべきことです.

Step ⑦  漸近線の有無を確認する.

漸近線については,別紙プリント『flr近線のとミツ』をよく読んでください

軸に平行でない漸近線については,あ んまり気にする必要はありませんが,次のことだけは憶えておこう.
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【例】
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分数関数 υ=フ イ羽
の漸近線について まず,定義域が χキ ±2なので,″ =±2が漸近線
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″十九■鳳ん=0なので漸近線はィ=ι

―)Pointく (υ =/(″)のグラフの極値)―

″=α の前後でノ
′
(″ )の符号が(+)一

″=α の前後で/′ (″ )の符号が(―)一
(一 )へ と変化するとき,

(+)へ と変化するとき,

グラフは ″=α で極大

グラフは ″=α で極小
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ノ″0)>0のとき,グラフは凹 (Dら
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/〃0)<0のとき,グラフは凸 ot
/′
′
(″ )の符号が変化する箇所が変曲点   1`

―>Pointく (漸近線のカラクリ)

軸に平行でない漸近線をもつ関数は,分数関数 υ=(η
+1)次式

タィプがほとんどである

(一 つまり,(分子の次数)=(分母の次数)+1と なる場合である )

このとき,(分子)■ (分母)の割 り算を筆算で実行 して,υ =(p″ 十g)+(π
~1)次式

と変形する

ことができ, υ=p″ +9が漸近線となる
(″LL≦

ユ
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堕主=0になることがポイント
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なお,分数関数y=;編
舞卦

タイプ (分母分子の次数が同じ)は
“
軸に平行な漸近線をもつ  看F'2JI

定義域が″キαの場合,″ =α がυ軸に平行な漸近線になる場合が多い         象つザや


