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漸近線のヒミツ
(漸近線の一般論 上級者向けなのであんまり気にせんでよろしい)

いままで何 となく漸近線を扱ってきましたが,こ こらできっちりと漸近線の秘密に追ってみたいと思い

ます 「漸近線がわからんJと いう声をよく間くのですが,実際問題 として,IFl近線についてあんまり深 く

突っ込まれることはないので,気楽に考えてください 入試でもほとんど出題されませんしね

そもそもゼンキンセンとは一体何なのか???

y=/(″ )の ″――∞における漸近線がυ=″″+π である

とは,つ ま り,

″― ∞のときにυ=/(″ )が直線y=π″+π に近づく

ということ

「近づ くJと は「距離 (つ まり差)が どんどん縮 まっていくJと いうこ

″――∞のときにυ=/(″ )と υ=π″+η との差が0に近づく

と考えることができます したがって,

とだか ら,
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●曰  ていうか,「
諄
m{/(″)一 (π″十π)}=0を 満たす 物,π が存在するとき,υ =π ″+π を

″一 〇〇におけるυ=ノ (″)の漸近線であると定義する」というのが正 しい表現で

itん θ  ttЙ
ようするに,ュ亀{/(″ )一 (“″十π)}=0 …(※ )を満たすπ,π を求めればよいわけです
じゃあ,ど うやって求めるのか 具体例で考えてみよう

π を求めるには ? πを求めるには ?

先ほど決まった %を ,(※ )に代入して

π=1lm{/(″ )一 れ″}

を計算することでπを求めることができる

多注 ① について なぜだかわかるでしようか ?
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このとき,″ ―→ ∞ なので,lim″αは +∞ か ―∞

に発散することにな り,0に収東することは絶対に
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であるので,″ ―→ ∞ のとき,こ れが 0に収東す

るためには,
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によって722が確定する.  Mら 値が`ギまります

ありえないからです
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―>PoinN(漸近線の定義)

y=/(″)の ″―一 ∞ における漸近線がυ=π″十πである

←⇒
li亀 {ノ (″)一 (π″+π)}=0が成立する

同様 に,″ ―一 ―∞ にお ける漸近線 の場 合 は,″l"%{/(″ )一 (π″+π)}=0を 考 える .
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漸近線の求め方は何 となくわかったと思いますが,そ もそも,漸近線があるのか,ないのかはどのように

して判定するのでしようか
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ユ電(/(″ )一 御″)が存在しますか?

↓ yοS

π=1lm(ノ (″ )一 π″)と おく

↓ y′S

漸近線 υ=π″+η が存在する
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高校段階で登場する関数でlll近線をもつのは,赤阪の経験上,たいてい次の場合に限られる。

①  分数関数 υ =(π
+1)次式

タィプ (っ まり,(分 子の次数)=(分 母の次数)+1と なる

場合)は ,軸 に平行でない漸近線をもつ このとき,(分子)■ (分母)2         し

て, υ= 0″ ―卜g)+型  
と変形することができ, y=p″ +9が漸近線となる

(1亀乳瀧斧=0になることがポイント)″ 7ム 7ム

なお,分数関数 y=;努
煙キ

タイプ (分母分子の次数が同じ)は ″軸に平行な漸近線をもつ

定義域が ″キ αの場合,″ =α が υ軸に平行な漸近線になる場合が多い
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② 双曲線の上半分または下半分の式 (例 えば,y=V″ 2_1ゃ
υ=Vノ +4な ど)カ

ー入っている場合

が存在しますか?
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上の流れに従えば,漸近線の有無を調べることができますが,いちいちこんなことするのは大変です 関

【漸近線クイズ】次の関数のうち,漸近線をもつものはどれか 直感で答えよ またどんな漸近線にな

るのかも直感で答えよ

(1)υ =ラ子≒3,     (2)υ
=五ザ号:z     (3)y=″ +71-″2     (4)υ =`∂-2V″2__1

t軟 ぼT夕Jか 均甲嘲に, 、、ルちけ力ゃ


