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実に不思議なことに,三角形の重心,垂心,外心は一直線上に並びます この直線を三角形のオイラー線

と呼びます まずは復習を兼ねて,次の具体例で検証してみよう 大プリ『垂心と外心のベクトル表示』も

参照のこと

1 例題 AB=1, AC=3, AB・ AC=2で ある三角形 ABCが ある

:(1)三角形 ABCの重心を Gと する AGを AB,ACを 用いて表せ

(2)三角形 ABCの垂心をHと する.AHを AB,ACを 用いて表せ

(3)三角形 ABCの外心をOと する AOを AB,ACを 用いて表せ

(4)重心 G,垂心 H,外心 ○ の位置関係を調べよ

:(5)OHを OA,OB,OCを 用いて表せ
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考え方 (1)は問題ないでしょう (2)(3)は ,平面 ABC上の任意の点 Pが AP=sAB+′ ACと表さ

れることを利用します 垂心,外心の性質からsと すの関係式を2個つくればよいのです いずれも「垂

直Jが絡んでくるので内積を利用することがポイント θ フ そ‐t・・そ―セ た .

実は,今回の場合,三角形 ABCは鈍角三角形になっているので,垂心と外心が三角形の外部にあ ります

ですが,そんなこと知らなくても機械的に解けるので,気にせずにどんどんやります
  こンタ,そう。
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診注 むしろこの結果をみて,「 ああ,垂心は三

角形の外部にあるんやな とい うことは,三角形

ABCは鈍角三角形やったんか」と気づいてほしい

ところ なせなら,AP=sAB+`ACの とき,点

Pが三角形 ABCの内部にある条件は
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なので,今回の場合これに適合していません

ちなみに 位置関係は以下の通 り
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(3)AB, ACは 1次独立なので,
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珍注 むしろこの結果をみて,「 ああ,外心は三

角形の外部にあるんやな ということは,三角形

ABCは鈍角三角形やったんかJと 気づいてほしい

ところ 理由は (2)と 同じ

ちなみに 位置関係は以下の通 り
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したがつて,外心 0,重心 G,垂心 Hは 同一直線

上にあり,OG:GH=1:2で ある

(5)  (4)よ り,
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珍注 全部重ねて書くと,下のようになります
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0が外心,Hが垂心 ==⇒ OH=OA+OB+OC

であることが分か りましたが,逆は成立 しません

つまり,

○  _ __ _ _
〇が外心,Hが垂心 豪≡≧ OH=OA+OB+OC

×

しかし,次の命題は成立するので,証明しておきま

しょう


